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RACIONALIZACAO

INTRODUCAO

Uma fragao com raiz de qualquer ordem ndo pode ficar no denominador, ou
seja, nao pode ter raizes na parte de baixo de uma fracdo. Para se corrigir esta
falha usa-se uma técnica chamada de "Racionalizacao de Fracoes".

Esta técnica consiste em multiplicar a fracdo dada por um nimero que nao
altere o seu valor (apenas a sua apresentacao).qual o nUmero que pode ser
multiplicado por qualquer outro e ndo altera o valor deste outro nimero? O 1 (um)

Qualguer numero multiplicado por 1 continua com o mesmo valor, veja os
exemplos:

5-1=5

123 -1 =123

Também se sabe que qualquer fragdo que tenha o numerador (parte de cima da
fracao) igual ao denominador (parte de baixo da fragao) vale 1:

5_ =31
=1  D31=1
20521 . 3§
agn—1 a3 —1
7
ﬂ_l _—m_l
%__ —+/27 —

1° CASO:

O primeiro caso é quando temos apenas uma raiz sozinha no denominador.
Vamos ver como se racionaliza uma fracao aplicando em um exemplo. Temos a
32

fracao 45 e gueremos saber uma representagao para este mesmo valor, mas sem
nenhuma raiz em baixo.

A técnica diz que devemos multiplicar esta fragdo por outra fracdo que tenha valor
1 para ndo alterar seu valor.

Esta fragdo deve ter seu denominador igual ao seu numerador e ambos iguais ao
denominador da fracao a ser modificada, no caso V5.
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Ao multiplicarmos por esta fragdo, nao
estamos alterando nada, pois ela vale 1.

Agora, efetuando esta multiplicacdo de fragdes (numerador de uma multiplica o
numerador de outra, denominador de uma multiplica o denominador de outra):

32./5 _ 3248
45487 5 Logo a fracdo procurada é:
32 3245
E— b
EXEMPLOS:
T
1 |15 15
V5  |[vET4E T B
3 |3, ¥3_3v3_
A |E*pE= 3 =3
4 éx@_ém@_ﬂﬁ_@_h@
V12 |[WIZ27412~ 12 — 3 — 3 T 3 Tivemos que fatorar o 12

2° CASO:

O segundo acontece quando, além da raiz temos outro nimero somado a ela
no denominador. Exemplo:

23 V3 /B

4445 3—7 vB—4/721

Para racionalizar este tipo de fragdo deve-se, nhovamente, multiplicar por uma
fracdo de valor 1. Formada pelo denominador da primeira apenas com o sinal do
meio trocado.

EXEMPLOS:

23 || 923 4_.E_ _ 23-(4—5) 92—23vE  92—2345

44485 |28 a_+E (4+VB)(4—B) 16+4v5—4v5—5 11

5 5 /62l 5(E—vI) 5(B—ID)  vE-vaI
VBHA/21 || VEHVIL T B—31 T 6—21 - —18 3

Note que a fragdo grifada em azul nos calculos acima que é a fragdo que vocé deve
multiplicar.
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Ela é igual a parte de baixo da fragao que estamos racionalizando, mas com sinal
do termo que tem raiz, trocado.

Neste caso, basta multiplicar o numerador e o denominador pelo *conjugado do
denominador. Assim, obteremos o produto pela diferenca, que resulta na diferencga
de dois quadrados.

*Conjugado:
Expressao Conjugado
.,/E + V/E x/a o \/E
\/a - V/E \/E + \/E
39 CASO:

O terceiro caso ocorre quando se tem uma raiz dentro de outra raiz no
denominador. Veja os exemplos:

a1 _ 3 /3 B
3447 444/1E 9—+/329 5—4/87

Para resolver estes casos, vamos ter que calcular dois passos. Primeiro devemos
multiplicar pela fracdao formada pela raiz do denominador com o sinal do meio
trocado. Veja os exemplos:

21 2 VBT V3T a1V3-VT_ 31V3—v7
V3T |axar 3w @ E—T) V9T V3

Ué&, mas ainda tem uma raiz no denominador.

- Isso mesmo, agora a gente aplica o 1° caso nesse resultado.

gl.qu__ﬁx 21v2V3—7 214/ 2:(3—47) _ 21VE—T
2 2 - 2 -

v2
/2 2
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4° CASO:

Este Ultimo caso é o menos comum de todos. Ele ocorre quando se tem uma raiz
diferente de raiz quadrada no denominador. Veja os exemplos:

2 V2
VB V123
7 121

FeoE 121

Para resolver este tipo de questdo, novamente deve-se multiplicar esta fragao por
uma que seja igual a 1 (que retire a raiz do denominador).

Esta fracdo sera achada através da seguinte propriedade:
P s E‘r‘l‘%
AV XN - =

b, c
Sendo que o expoente do resultado 5F+’£f , deve ser 1.Veja o exemplo:

2 Este sera o exemplo que iremos desenvolver. Primeiro iremos transformar a raiz do denominador em
AYEE  |poténcia
Pronto, agora em cima deste% devemos achar um expoente que somado a ele resulte 1.
% ]§+$ =1 T= l—% T= %
653
O expoente que procuramos & %, agora vamos multiplicar.
o 65% 2-65% n7E52  9n7ER?  g-FEanEsta € aresposta final. Pois o 4225, ao ser fatorado, nédo
S x==| 1 1= 1,2 — el — 65 gjuda em nada.
653 grl B53xB53 g2
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